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Exercice n°1 :

X2

Soit la fonction f définie paf (x) =1 Inx six>0 http:/fymaths.e-monsite.com/
0 six=0

On désigne par C la courbe de f dans le plan ra@@oun repére orthonornﬁé)ﬁ,]).

1/ Déterminer 'ensemble de définitid de f.

2/ Montrer que f est continue en 0.

3/ Calculer les limites de f aux bornesdg .
4/ Etudier la dérivabilité de f a droite en 0.
x(~1+ 2Inx)
2
(Inx)

x0]0, 1 O]1,+co[ . Dresser le tableau de variation de f.

5/ Montrer que f est dérivable s \{0} et quef'(x) = pour tout

6/ Etudier les branches infinies de C.

7/ Tracer la courbe C de f. On pre{}fa =16 hitp:/lymaths.e-monsite.com/

Exercice n°2 :

Soit la fonction f définie sur IR pdr(x) =1-In (1+ e‘x)
On désigne par C la courbe de f dans le plan ra@@goun repere orthonornéé),T,T).

1/ a/ Calculerlim f (x) . Interpréter graphiquement le résultat obtenu.

X — +oo

b/ Montrer quelim f (x ) = —co

X - —00

2/ al Montrer que pour tout réel x orf fx ) =x +1- In(1+ ex)

b/ Déduire que la droite D d’équatigrr x +1 est une asymptote a C au voisinage-de.

¢/ Etudier la position relative de D et C.
1
1+ ¢

3/ a/ Montrer que f est dérivable sur IR et dl) = pour toutx IR .

b/ Dresser le tableau de variation de f.

4/ Montrer que I'équatiofi(x ) =0 admet une unique solutiantel quea =-In(e-1).
5/ Tracer la courbe C de (iM = H]H =2 cm)

I/ 1/ Montrer que f(x)=x = x<-a

2/ On considére la suife, ) définie sur IN pau, :% etu,,, =f(u,) pour toutnJIN .

a/ Montrer que pour tontJIN , O<u, <-O. _
_ _ http://ymaths.e-monsite.com/
b/ Montrer que la suifg1,) est croissante.

¢/ En déduire que la su(uen) est convergente puis déterminién u,, .

n - +oo

e |
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Exercice n°3 :
A/ Le tableau ci-contre est celui d'une fonctiodégdinie sur]0,+oo[
parg(x) = 1+§+ bInTX avec a et b des réels. | x 0 e + 00
1/ Montrer quea=1etb=-1 g’(x) ) 0 +
2/ Donner le signe dgx) sur]0,+od . +00\A l
X
B/ Soit f la fonction définie si0, + «[ par 9(x) 1- e—Z/
Inx
- x six>0 :
f (X) =.%¢ SII X http://ymaths.e-monsite.com/
0 six=0
On désigne pe(lc) la courbe de f dans un repére orthono(méT ,]) :
1/ Montrer que f est dérivable a droite en 0.
2/ al Calculetim f (x)
b/ Montrer qudim [f (x)—x} =+oo et interpréter graphiquement le résultat.
Inx
3/ a/ Montrer que pour tomt1]0,+oo : f'(x) =g(x)e
b/ Dresser le tableau de variations de f.
4/ a/ Etudier la position relative de la caif8) et la droite D d'équatiop =X .
b/ T I &) de f. :
raceria court( ) © http://ymaths.e-monsite.com/
5/ Soit h la fonction définie s{tt, + o[ parh(x) =Inx-x
a/ Montrer que h est strictement décraiesaur|1, + o[ et en déduire qui(x) < 0 sur
[1,+00[ .
g CInx
b/ En déduire que pour touf][1, +oo[ : X
6/ Soitd l'aire du domaine du plan limité par la cou(l()?@ , I'axe des abscisses et les droites
d'équations respectivesletx =2.
a/ A l'aide d'une intégration par partia&ulerjf xe dx.
b/ Montrer qu&®< A < €
http://ymaths.e-monsite.com/
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