Lycée Aquereb 2 4iéme Math Série n°2 :

Mr : Rekik Sabeur Continuité et limites

Exercice n°1

_ / 2
f(x) :% six<0

Soit f la fonction définie par ]
sin(mx)

f(x) =m— Six>0

1) Déterminer le domaine de définition de f.
2) Montrer que f est prolongeable par continuit®et donner son prolongement g.
3) Calculerlim f(x) , interpréter graphiqguement le résultat

X - —00

b) Déduirexltrpmf(x) ; interpréter le résultat.

5) On pose pour toutD}—’—zT,O[ : k(x) = tan xeth(x) = go k(x).
a) Calculeﬂifr()]_h(x)
b) Etudier la continuité de h s L[,O[

c) Vérifier que poux D}]—ZT' O[ © h(x) :%(et retrouverlim h(x)

Exercice n°2

VX?+3+2x-1 si x<1

Soit f:IR - IR ; x> sin3(x- 1)

-1 si x>1
1) a) Montrer que pour tow [JJL, +oo[ ; ﬁSf(x)s%ﬂ'

b) En déduirdim f(x) et interpréter graphiquement le résultat.
2) a) Calculerim f(x) .

b) Montrer que la droitB : y = x —1 est une asymptote a la courbe de f au voisinage«de
3) Montrer que f est continue sur IR.

Exercice n°3

x?2—cosx sSi x<0

VX?2+1-2 si x=0

1) Montrer que f est continue sur IR.
2) Calculerlim (f (X) —x) et interpréter le résultat graphiquement.

X — +oo

Soitf:IR - IR ; XH{

3) a) Montrer que pour tow <0 : x*-1<f(x)<x*+1

b) En déduirdim f(x) . http://ymaths.e-monsite.com/
c) Calculerlim @ et interpréter graphiquement le résultat.
Exercice n°4
Xx/;.sin(lj
Soit f la fonction définie sutR’, \{1} par : f(x) = 1 X

. .1
1) a) Montrer que pour tout réel x f+e[ , on a :[xv/x.sin=| < xv/x
X




b) En déduiréiomf

2) Calculer lim f[
(2]

Exercice n°5

1 j http://lymaths.e-monsite.com/
COSX

. . - X
1) Soit f la fonction définie syt + o[ parf(x) =
Vx?-1

a) Etudier les variations de f §ir+ oo
b) En déduire I'image de l'intervalle,+ o[ par f.

g(x) =f (Flsx) si x0J0 7

][ —_

a) Montrer que g est continue s];(m,r [.

b) Montrer que pour toMD]O,g[ g(x) —Let en déduire que g est continue a gauchg.en

sin x
c) Montrer que I'équatiog(x) = x admet une unique solutlmdans]o,lzT[ et vérifier que

Ty T
3055

Exercice n°6
— 11 Iy atcinl _TT : )
Soit f la fonction définie suf-1+e[ par : flx)=-1+ x+1sm(x+1) sixd | -Lroo]
f(-1)=-1
1) Montrer que f est continue qurl, +oo .

2) Calculerlim f.

3) a) Montrer que I'équation f(x) = 0 admet d@fsl[ au moins une solution

b)Verlflerquetan( Lt ) -1

+1\/a

Exercice n°7

f(x) = ||V X six0]-e,]]

_ 1+ cosftx)

(x-1)°

Soit f la fonction définie sur IR pars:
f(x)

1) a) Monter que f est continue en 1.
b) Calculerlim f(x) et interpréter le résultat graphiquement.
X —» + o0

sixO]1,+oo]

c¢) Etudier la branche infinie de la courbd de voisinage deo.
2) On admet que f est strictement décroissantés(ir, 3] .

a) Montrer que I'équation f(x) = 4x admet danse unique solution et que 1< < g

b) Lequel des intervalle@z}i%{ et IZ:E3 —2{ contienta ?

http://ymaths.e-monsite.com/



