Lycée Aguereb 2 4ieme Math Série n°2:
Mr : Rekik Sabeur Dérivabilité

Exercice n°1 :
I/ Soit g la fonction définie sur R pa(x) = x* + 3x+ 24.
1. Etudier la fonction g.

2. Montrer qu'il existe un réelunique tel quey(a) = 0, puis déterminer une valeur
approchée & 16 prés du réek . En déduire le signe de la fonction g sur R
x®-8x*+4
2X° + 2

dans le plan muni d'un repére orthon((r@:e'?;]).
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[I/ Soit f la fonction définie sur R pdi(x) = —

et C; sa courbe représentative

1. Déterminer les limites de la fonction f em et en +o

- 2x[g(x)
(2x? +2)?°
3. Donner le tableau des variations de la fondt

2. Montrer que, pour tout réel x orfi 'éx) =

4. Montrer que la droitd d’équationy = —% -4 est asymptote a la courbg.C

Etudier la position de la courbe @ar rapport & la droit@ .
5. Représenter la courbe C
Exercice n°2 :

I. Soit h la fonction définie s{®,+ oo[ parh(x) = 6x— 8%/7(—%

Le tableau de variations de h est :

X 0

H _%/ \_w

Déduire queén(x) < 0 pour toutx L]0, oo

+00

oIk

f(x) =(4x-1)Vx -4 +1 six= 0

Hm=x+;L— six<0etx#—1

Il. Soit f la fonction définie sutR \{-1} par :

On désigne par;Ga courbe représentative dans un repére orthor(@r,ﬁé})

1. Caleulerlim f(x) 5 lim f(x) : im f(x) et lim f(x)

X — +00 X (-1)* X—(=1)

2. Etudier la dérivabilité de f a droite ertth gauche en 0 puis interpréter graphiqguemenecettats.

3. Montrer qué '(x) :% pour x[]0,+oo[et f'(x) :% pour x]—eo,=11]-1,0[

4. Dresser le tableau de variations de f.
5. Etudier les branches infinie de C

6. Tracer €. (On admet que{@dmet un point d’'inflexion d’abscis%e
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Exercice n°3:

2% http://lymaths.e-monsite.com/

-1
NED'G

a. Montrer queg est dérivable suR et queg'(x) =

1. Soitg la fonction définie suR par : g(x) =

2
L+ x2)V1+

1

x?

b. Montrer que pour0 ; V1+ x* = x,[1+

c. Montrer quelim g(x) = -3 puis dresser le tableau de variation de g.

d. Montrer que I'équation g(x) = 0 possede d&sne unique solutiom .
Veérifier qued<a <1
e. Dresser le tableau de signe de g(x).
2. Soit f la fonction définie sk parf(x) =2v1+ x* — x
a. Montrer qué'(x) =g(x) pour tout XIR .
b. Dresser le tableau de variation de f.
3. On désigne par (C) la courbe de f dans un ref@ie j ) du plan.

a. Montrer que la droitA d’équationy = x est une asymptote a la courbe (C).
b. Déterminer une équation de la tangente (©)&n en son point d’abscisse 0.
c. Tracer (T)A et (C)

Exercice n°4 :

Soit f la fonction définie sur}—]—;,g[ par : f(x) = x tan x.

1. Etudier la parité de f.
2. Déterminer les limites de f aux bornes de s@®@ble de définition.

2x+sin( 2X)

, Tt
3. Démontrer que pour tout x de—=,—| , f'(x) =
quep % 2 g[ () 2cos X

4. a. Déterminer les variations de la fonction firie sur{o; 7—21 par : g(x) = 2x+ sin( 2>§ .

b. En déduire les variations de f EOr,g[.
5. Dresser le tableau de variation complet de f}s%!g[
6. Déterminer une équation de la tangente a lsbeowaprésentative de f au point d’absc%se

. .\ . 1 Tt
7. Soit (E) I'équation : tan x = sur |-=,—= .
X 2 2
Utiliser I'étude de f pour déterminer le nomblieesolutions de (E) ainsi qu’une valeur

approchée & Tode chacune d'elles.
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