Prof : Rekik sabeur 3°MeSc exp
http://ymaths.e-monsite.com/ Exemples d’étude de fonctions
Exercice n°1 :

Soit la fonction f définie sulR \ F(x) =X
oit la fonction f définie sulR \{1} par : (x)—X—_1

On désigne pa# la courbe représentative de f un repére orthoécﬁ@r,fi,]) .
1/ a/ Calculer les limites de f efco et en—oo
b/ Calculer la limite de f & droite et a gauehel. Interpréter les résultats obtenus.
2/ Dresser le tableau de variation de f.
3/ a/ Vérifier que pour tout JIR\{Z} on a :f(x) =x +1+i1.
X —

b/ En déduire que la droifed'équationy = X +1 est une asymptote@ en+o et en—oo .
c/ Etudier la position d& par rapport &

4/ Montrer que le point A intersection des asynggast un centre de symétriede
5/ Tracer# et ses asymptotes.

X|x
6/ Soit la fonction g définie sur IR pag(x) :| ||+|1
X
a/ Montrer que la fonction g est impaire.

c/ Construire, a partir de la courbede f, la courbe?”’ de g.
Exercice n°2 :

2
Soit f la fonction définie sur IR \ {2} paf(x) :XX‘—_X2‘6.

On désigne pa€, sa courbe représentative dans un repere orthor(dbr,fhé).

1/ On se propose de déterminer les réels a, bedt quef (x) =ax+b+—C— , x#2

X=2
. o f(X) P
a/ Déterminedim ——% et en déduire la valeur de a.

X+ X

b/ Déterminer la valeur de c.
c/ Calculerf (0) et en déduire la valeur de b.

2/ Etudier les variations de f.
3/ a/ Montrer que la courb®@, admet une asymptote D et et —c d’équationy =x +1 .

b/ Etudier la position d€, par rapport a D.
4/TracerC, et ses asymptotes.

5/ Soit g la fonction définie pag(x) =(x +2) i—:g
En utilisant la courb&, , tracer la courb€, de g dans le méme repere.

Exercice n°3:

Soit f la fonction définie par f(x) :2_4)(—+8
X —4x+5
On désigne par{3a courbe représentative dans un repére orthor(dbnﬁl,é) :

1/ Etudier f.
2/ Soit | le point de d’abscisse 2.

a/ Montrer que | est un centre de symétrie de C

b/ Déterminer une équation de la tangente Ten@. Etudier la position relative de T gt C
3/ Tracer Get T.

4/ Représenter la fonctiog: x — f(=|x|)
Exercice n°4 :
_2x°+1
x> +2X
On désigne par{3a courbe représentative dans un repére orthor(@mﬁ,é) .

Soit f la fonction définie paf (x )

1/ a/ Déterminer Ble domaine de définition de f.
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b/ Calculer les limites de f aux bornes deeCen déduire I'existence d’éventuelles asymptotes
horizontales et verticales.
2/ al Dresser le tableau de variation de f. http://lymaths.e-monsite.com/
c/ Tracer €
d/ Déterminer graphiquement suivant les valderm le nombre de solutions de I'équation

(m=-2)x* +2mx-1=0
3/ Soit g la fonction définie pay(x) =f (|x|)

a/ Déterminer Ple domaine de définition de g puis montrer qustgaire.
b/ En utilisant €, tracer la courbe {CDresser le tableau de variation de g.
Exercice n°5 :

Soit la fonction f définie paf(x) =v/-2x +5
On désigne pa(rC) sa courbe représentative dans un repére orthor(@;fné’) .
1/ a/ Déeterminer I'ensemble de définitibn de f.
b/ Etudier la dérivabilité de f a gauche%nlnterpréter géométriquement le résultat obtenu.

c/ Etudier les variations de f.
d/ Etudier la branche infinie ¢€).
e/ Tracer la courbe€) .
2/ Soit le pointA (2,0) et M le point dgC) d’abscisse x(xOD; ) . On posey(x) =AM .
a/ Exprimeig(x) en fonction de x.
b/ Montrer qué¢C) et(D) la représentation graphique de g se rencontreaheseul point B
qu'on déterminera. Montrer q(i2) est tangente €C) en B.
Exercice n°6 :
Soit f la fonction définie paf(x) = /x> +2x
On désigne pak, sa courbe représentative dans un repere orthor(dﬁﬁé).

1/ Déterminer le domaine de définition de f.
2/ Etudier la dérivabilité de f en2 et en0. Interpréter graphiquement les résultats obtenus.

3/ Dresser le tableau de variation de f.
4/ Montrer que la droite D d'équatior —1 est un axe de symétrie @.

5/ a/ Montrer que la droitA:y =x +1 est asymptote &, en +o.

b/ Préciser la position de, par rapport a\ .
6/ Prouver queC, admet une autre asymptaiédont-on déterminera son équation.
7/ TracerC; .
8/ Soit g la fonction définie sur IR pg(x) = /x> +2|X

En utilisant la courb€; de tracer la courb€, de g dans le méme repere.
Exercice n°7 :
Soit la fonction f définie parf(x) = /x> +x +1 etg=-f
On désigne par @t C' leurs courbes représentatives dans un reérenormé OT])
1/ Déterminer le domaine de définition de f.
2/ a/ Déterminer la forme canonique xfe+ x +1

b/ Montrer que la droitd, 1y = x +% est asymptote a C au voisinage+te .

c/ Préciser la position relative de la courbeaCrapport a\,

. 1 "
d/ Montrer que la droitA: x = 3 est un axe de symétrie pour C.

3/ Etudier f et tracer C et C'. _
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