Lycée Aguereb 2 Fonction logarithme
Mr : Rekik Sabeur 4iéme Maths

Exercice n°1 :

1/ Calculer] :Iem_x dx http://lymaths.e-monsite.com/

X 1 1
2x 1+x%> X
xIn

2/ Montrer que pour towt 0[1,+ oo :

3/ En déduire un encadrement de I mtegnhtej - X dx

Exercice n°2 :

Soitf etg les fonctions définies s, + o[ par f(x)=x>-x—-2Inx et g(x) = x+%+|%

(x=1)(3x*+3x+ 2

1/ a/ Montrer que la fonctiohest dérivablg0, + «o[ et quef '(x) =

b/ Etudier les variations deuis déterminer le signe dig(x) .
2/ a/ Déterminer les limites dpen O et efroo.

f(X)
N
c/ Dresser le tableau de variationd.de
Exercice n°3:
: : e . _In(x+1)
Soitf la fonction définie suf-1,+ o[ par : f (x) = i1 X

On désigne pa(rC) sa courbe représentative dans un repére orthor(@rﬁé).

1/ Soitg la fonction définie suf-1,+ o[ par : g(x) = x* +2x+In(x+1).
a/ Dresser le tableau de variationgde
b/ Calculerg(0) et en déduire le signe géx) sur|-1,+ o .

9(x)

-1+ ! = -
2/ al Montrer que pour toute |~1,+ o[ : (x) 1

b/ Dresser le tableau de variationd.de
c/ Montrer que la droit® d’équationy = - x est une asymptote(é)) au voisinage de d.
d/ Etudier la position relative ¢€) etD.
e/ Trace(C).
3/ Calculer I'aire du domaine du plan du plan I'éeiipal(C) , D et les droites d’équations=0 et
x=1.
Exercice n°4 :
Soit la fonctiorf définie parf (x) = In(x2 —3x)

On désigne paf sa courbe représentative dans un repére orthor(@rﬁé).

1/ DéterminerD, . Calculer les limites deaux bornes d®; .

2/ Montrer que la droitA: XZE est un axe de symétrie de la cou¢beef.

3/ Etudier les variations de
4/ a/ Déterminer la nature des branches infinieg de

b/ Déterminer les coordonnées des points d$etgion entr& et 'axe des abscisses.
c/ Tracer la courlsé .

http://ymaths.e-monsite.com/



Exercice n°5:

. o x(2+In’|¥) s x#0
Soitf la fonction définie sur IR paf(x) =
0 s x=0
On désigne p&f sa courbe représentative dans un repére orthor(@rﬁéT). (M =2cm)
1/ Montrer qud est paire.
2/ Montrer qué est continue en O.

3/ Etudier la dérivabilité deen 0. http:/lymaths.e-monsite.com/
4/ Etudier les variations de

5/ Calculerlim M. Interpréter le résultat graphiquement.

X — +oo X
6/ Construire la courlb¥€ et la tangente @ au point d’abscissé.

Exercice n°6 :
Pour toutnJIN” , on considere I'intégrale, =I;xnln(x+2)dx.

X2

+2

dx.

2
1/ Vérifier que pour touX € IR, : X~ =x-2+ 4_ et calculer I'intégrale =Iol
X

X+2 X+2
2/ a/ Calculer, .

b/ Montrer que la suil(dn) est décroissante et en déduire qu’elle est conatrge

¢/ Montrer que pour toutdIN": 0< |, < 1n3 &t en déduire la limite dg en +o.

n+1

0. 1 1 Xn+l 1
4/ al Montrer que pour towtl IN” ;- z2=—s < [z < 26 2)

b/ Montrer alors que pour tonf]IN" : In3 _ 1 < | < In3

n+l 2h+1)n+2) " n+1
¢/ En déduire la limite dd, lorsquen tend vers .
Exercice n°7 :
In"(x
L ax

X2

Pour toutnJIN” on posel, :J‘le

1/ a/ Montrer qud, :1—§

b/ Montrer que(ln) est décroissante et en déduire qu’elle est conmgrge

2/ a/ Montrer que pour toutTd IN” et pour toutx([1,€] on a n (%) < In EX) < In"(x)
xe X X

1 1
(n+1e~ "= (n+1
c/ En déduire la limite de la suftk,) .

b/ Montrer que pour toutdIN"

3/ a/ Montrer a I'aide d’'une intégration par pastegie pour toubhJIN” ,ona:l ,, = (n +1) I, —%

b/ Montrer par récurrence pour toufl IN” , on a: 1 l, :1—;. Z—l
n! e =P

n- +oo |

p=0 P

¢/ En déduirdim [zi]

http://lymaths.e-monsite.com/



