Mr : Rekik Sabeur 4ieme Maths
Fonctions réciproques

Exercice n°1 :

On considére la fonction f définie sur Iintervajle+ o[ parf(x) =x +x? -1

1/ Justifier la continuité de f.

2/ Montrer que f admet une fonction réciprodtedéfinie sur un intervalle | que I'on précisera.

x2+1

3/ Montrer que cette réciproque ggk) = o

Exercice n°2 : http://lymaths.e-monsite.com/

Xx-1

Ix2-2x+2

C, : la courbe de f dans un repere orthono((ﬂé,]).

Soit f la fonction définie sur IR pd(x) =

1/ Dresser le tableau de variations de f.
2/ a/ Montrer que le point 1(1,0) est un centesgmétrie d€, .

b/ Montrer que | est un point d’inflexion Gge.
c/ Donner une équation de la tangente C; a point I.
3/ a/ Montrer que la droit® : y = x coupeC, en un unique point d’absciseest que-1<a <O0.
b/ Donner la position relative Geet D.
4/ a/ Montrer que f admet une fonction réciprobjidéfinie sur un intervalle qu’on déterminera.
b/ Trace€,, T etC,, courbe def sur le méme repév(é),?,]).

Exercice n°3:

Soit I'applicationf [07—21[ - IR,

X +/tan x
1/ Etudier les variations de f.
2/ a/ Montrer que f admet une fonction réciproqukfini sur IR.

b/ Etudier la dérivabilité de g et déterminarfenction dérivée.
c/ Calculer g(0) et g(1). Tracer les courbgsé@sentatives de f et g dans un méme repére

orthonorm O,T,]) .

3/ Montrer quellx O IR, : g(x) + i%)=g

4/ Soit la fonction h défini S%Fl,l[ parh(x):g( 1 )
2 2 COSTIX

a/ Montrer que h est dérivable %ﬂl’},l{. Donner le tableau de variations de h.

N
N

g(cosmix)- T
b/ Calculetim — 4

X-0

http://ymaths.e-monsite.com/



Exercice n°4 :

On considére la fonction f définie p&x) =sin? (%x) http://ymaths.e-monsite.com/

1/ Montrer que f réalise une bijection héLO] sur[o,ﬂ . Soitf "*sa réciproque

, £1
2/ Montrer quef ™ est dérivable e% : calculer(f ‘1) (4) Calculerllng ;y)
3/ Déterminer la fonction dérivée @€', puis retrouve(f '1)' (%,)
Exercice n°5:

. . P T - 1
Soit f la fonction définie SL[rO, 4[ parf(x) 1= tan x
1/ a/ Dresser le tableau de variations de f.

b/ Montrer que f est une bijection Eih%[ sur[1,+o[ , soitg =1

c/ Préciser g(1) @1(?”—2[3}

d/ Montrer que g est dérivable sur J et pout xdlJ ; d (x):%

2X°—-2x+1
2x-1 .
h(x)= g(2x 2) si x>1

2/ Soit h la fonction définie s{it,+co[ par :
h(1)= %‘

a/ Montrer que h est dérivable §Lir oo et que pour tow O[1,+ oo : h'(x) = -g (X)
b/ En déduire que pour towt[1,+ o[ : h(x)+ g(x):g

Exercice n°6 :

Soit f la fonction définie SL{rO } parf(x) =1-sin(Tx) .
1/ a/ Dresser le tableau de variation de f.

b/ Montrer que f réalise une bijection[dla%:i sur un intervalle f que I'on précisera.

2/ al Etudier la dérivabilité d&™* a droite en 0.
-1

TW 2X — X2
3/ On poseh(x) = f*(1-sinx)+ (1~ cos ) pour toutx D[O,g} :

b/ Montrer que ™ est dérivable syo,1] que ( ‘1) (x) =

a/ Montrer que h est continue %Org} .
b/ Montrer que h est dérivable s}mg[ et calculerh’'(x).

c/ Calculer h(0) et en déduire que pour boﬁlt[o,lﬂ ona:2f™*(1-sinx) + 2f*(1- cos}- E 0

http://ymaths.e-monsite.com/



