Lycée : 9 avril 1938 4 iéme Techniques
Prof : Rekik Sabeur Intégrales

Exercice n°1 :
1/ Calculer les intégrales suivants :

alA = J(x —2x)dx c/ B= f 2+t I \/%dx e/D:J'O%(1+tan2 x) tan x dx
2/ Soientl :j01+ > dx et J:j01+ v dx
a/ Montrer que—%an

b/ Calculen +J et en déduire la valeur de J.
Exercice n°2 :
Soit f la fonction définie sur IR pdr(x) =e** In(1+ e‘*).

1/ Montrer que pour tow JIR ; f'(x)-2f (x)= 1;3;_X

e
1+ &

2/ al Vérifier que pour tout réel Xl'f? e -

dx.

In2 eX
b/ Calculer alor§ —
o l1+e

c/ Déduirej‘omzf (x)dx.
Exercice n°3 :

On considére les intégralesj

—_ 1 2
\/x—+ ;)= J'\/X_JrzdxetK—J‘O\/x +2 dXx.

Soit f la fonction définie sy, 1] parf (x) =In (x +4/x2 +2).

1/ Calculerf'(x).

2/ En déduire la valeur de I.

3/ a/ Sans calculer |, J et K vérifier qlie 21= K.
b/ Montrer queK =/3-Jen utilisant une intégration par parties.
c/ En déduire les intégrales J et K.

Exercice n°4 :

Soit f la fonction définie sy0,1] parf (x) = Ze— vz

1/ a/ Etudier les variations de f.
, . ] l< <l
b/ En déduire que pour toxi1[0,1] ; =< f(x)< >

2/ Soit J I'intégrale définie pal= _[:(2+ x) € dx

A l'aide d’'une intégration par parties, montgere J = 3—% .

3/ Soit K I'intégrale définie paK = J' x‘e” dx
A l'aide d’'un encadrement de f obtenu precedentmeontrer qu ele K s%.

4/ a/ Montrer quel+ K = 4f0f X dx

b/ En déduire un encadrementjéfa(x)dx



Exercice n°5 :
1/ Calculer, par intégration par parties, I'intdgra= f: (x —xz)ex dx ; (aOIR.)
2/ Soitf (x):(x—xz)eX ; xOIR ot

On désigne pdC) sa courbe
représentative dans un repere

orthonorméO,T,]) . (unité 2 cm) 0

a/ Calculer, en cm2, l'airé(a) de : — L 1 .
la partie délimitée péC) , 'axe .........
des abscisses et les droites
d1équati0n3:(] etX:].. ....... 2._ _ ........

b/ Calculer;llirpm.srl(a) : S | | | |

Exercice n°6 :
1/ Soit f la fonction définie sur IR pdr(x ) =x%"

(C) sa courbe représentative dans un repere orthor(@rﬁé]) (unité : 2 cm)

a/ Calculerlim f (x) et lim f (x) . Interpréter graphiquement les résultats obtenus.
X — +0oo

X — —00

b/ Dresser le tableau de variation de f.
c/ Trace(C).

2/ Pour toutn O IN" , 1| :jolx”e“dx

a/ Etablir une relation enttg,, etl ..
b/ Calculed, puisl,.
c/ Donner une interprétation graphique du nampr
3/ al Montrer que pour tOtxtD[O,]] et pour tounJIN" on a:x" < x"e ™ *< eX"

b/ En déduire un encadrementlgguis la limite del , quand n tend vergoo.
Exercice n°7 :

X+1
IxP+2x
1/ a/ Dresser le tableau de variations de f.

b/ En déduire le signe d¢x).

Soit f la fonction suf0,+eo[ parf(x) = -1+

2/ Soit g la fonction définie SL[D,+oo[ par g(x) =+ x* + 2x— x+ let G la fonction définie sur

[0,+0[ par G(x) = jo t g(t)dt.
a/ Dresser le tableau de variations de g.
b/ Montrer que G est dérivable §Qr+eo[ et calculerG' ().

¢/ Montrer que pour to >0 : G(x)z% X

d/ En déduirdim G(x) et lim %

X — +00 X — +oo

e/ Dresser le tableau de variation de G.
f/ Donner I'allure de la courbe de G sur unereporthonorme.



