Mr : Rekik Sabeur 4iéme Maths
Intégrales

Exercice n°1:
Calculer les intégrales :

A:J’_j(X_ZZ_deX ? B=Iol(23—tt ; C:j'01J1+x dx ; D:jfsiri4 tcost dt
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F:jo%(1+ tarf >§ tanxdx ; G—-J'OlsT sinxcds xdx ; Hj:% dx
I :J-—g‘XZ—X —Z‘dx ; J:J'_l‘xg— >{ dx K:J’_2(|>4+ x) dx - L:J‘O [sin % dx

Exercice n°2:
On considére la fonction f définie sur IR géx) =cos' x— cog x
1/ Calculerf'(x) etf"(x) . En déduire qué"(x) +16 f(x) est constante.

2/ En déduire la valeur exacte de I’intégrh#ej‘ff(x) dx .

Exercice n°3:
Pour x dan0,1] , on définit les fonctions suivantes :

1 X NG
f(x) = X X)=——+1 et h(X)=——+1
()= 7 90=7 ()=~

1/ Montrez que pour tout x appartenap®2l] , on a :g(x) < f(x) < h(x)

2/ Montrez alors que l'on a§ < jlf(x) dx < S
4 Jo 6
Exercice n°4 :
On considére les intégralés IOZ(Zt +1) cos (t) dtetJ:IOZ( 2t+ 1) sirf (t) dt

1/ Calculerl +J.

2/ Calculerl =J a I'aide d’'une intégration par parties.

3/ En déduire les intégrales | et J.

Exercice n°5:

Le plan est rapporté a un repére orthono(@fi,]) . Unité graphiqué&cm.

Le schéma ci-apres donne la représentation
graphique? de la fonction f définie su[r—%ﬁoo[
4

parf(x) :m.

(N3 [P

Calculer, emm?, l'aire 4 de la partie du plan délimitée pédr, 'axe des abscisses et

les droites d’équationsx = ~Letx=1.
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Exercice n°6 :
Le plan est rapporté & un repére orthono(mﬁ,]). http://lymaths.e-monsite.com/

Soit R la parabole d’équation= x> —-2et P, la parabole d’équation=-x>+2x+ 2.
1/ Tracer Ret R.

2/ Déterminer les coordonnées des points d’intésede R et R.

3/ Calculer I'aire de la parti@ du plan entre Pet B.

Exercice n°7 :
On définit la fonction f définie sur [0 ; 1] p&(x) :I:\/1—t2 dt, puis la fonction F définie sur

T[ _ .
[O,E} parF(x)=f (sinx).
1/ Montrer que la fonction F est dérivable et cklcsa dérivée, notée F'.
2/ Montrer que, pour tout x c{@’—ﬂ F(x) :j: co$ t dt

3/ Sans chercher & calculer les intégrales, déeoiggalité jf cos t dt:jf Sif t dt
4/ En déduire la valeur commune des deux intégrales
5/ En déduire|  \1- £dt.

Exercice n°8 :
X+1

IxZ+2x
1/ a/ Dresser le tableau de variations de f.
b/ En déduire le signe d¢x).

Soit f la fonction sut]0,+eo[ parf(x) =-1+

2/ Soit g la fonction définie sy0,+eo[ parg(x) =+x* +2x~ x+1et G la fonction définie

sur[0, +oof parG(x):J.Oxtg(t)dt.
a/ Dresser le tableau de variations de g.
b/ Montrer que G est dérivable §0r+o et calculerG'(X).

¢/ Montrer que pour toutx =0 : G(x)z% X

d/ En déduirelim G(x) et lim @

X — +0o X — +00
e/ Dresser le tableau de variation de G.
f/ Donner I'allure de la courbe de G sur unéreporthonormée.

Exercice n°9:
Soit G la fonction définie SL[[O 7—21 par G(x) :Ill+5'nxxl 2t- £ dt

1/ Montrer que G est dérivable s{lﬂlﬂ et détermineG'(x) .
2/ En déduire que pour tomD[O,’—ﬂ on a :G(x) :§+%sin(2x). (Ind :cog &=
3/ Calculer alorq.lZ\/Zt— t? dt.

., . . 2 t(l— t)
4/ En effectuant une intégration par partie, caalc!:ll

1+ cos(2a))
2

dt.

http://ymaths.e-monsite.com/



