Mr : Rekik Sabeur 4ieme Maths
Isométries du plan

Exercice n°l :
Soit ABCD un carré direct de centre O

1/ Déterminer les droiteA, etA, tel queR[ n] =S5, 03 = e Op-
E 1

A,
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2/ Déterminer les droiteA, etA, tel quet . =S, o Sy, = Sp) © )
3/ Déterminer les droited, etA, tel queS, =S o S = S¢) © »

Exercice n°2 :

Le plan P est muni d’un repére orthonormé di(é):,ﬁ,]).

On considére I'application f de P dans P, qui & pmint M (x,y) associe le poink’(x',y') tel
X'=-y+1

que :{ , y
y =x+1

1/ Montrer que f est une isométrie du plan.

2/ Montrer que f admet un seul point invariant 1.

3/ En déduire la nature de f.
4/ On pose&O' = (0).

a/ Déterminer une mesure de I'angle orie{ntﬁél?)’) .

b/ En déduire les éléments caractéristiquds de
Exercice n°3:
Soit ABC un triangle équilatérale direct inscrindaun cercl& de centre O.

On désigne par | le milieu de [AC], soiddt=S (B) etE=S. (A) .

1/ On considere les isométrie =S5, © S,y et g= R(A

_Zj)
3

a/ Caractériser f.
b/ Déterminer la droita telle que :g =S, ° S,y

¢/ En déduire qugof ™ est une symétrie centrale dont on précisera leeent
2/ Soit M un point du plan, on pos& =f(M) etM, =g(M)
Montrer que le point | est le milieu du segn{émM , ].

3/ Soient H le point diamétralement opposé a Aegercle¢ et A’ la perpendiculaire a (AC)
passant par E.
Caractériser les applications =Sy o §,) eth=Te G, §

Exercice n°4 :
Soit ABC un triangle équilatéral direct de centret® une isométrie du plan qui laisse globalement
invariam{ A, B,C}.
1/ a/ Montrer que f fixe le point O.
b/ Montrer que si f fixe deux points distindts{ A, B,C} alors f = Idp.

2/ a/ Caractériser les isométries qui fixent url peint dg A, B,C}.
b/ Trouver toutes les isométries qui laissénib@ement invariar{tA, B,C}.
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Exercice n°5:
Dans le plan orienté, on considére un carré ABCbDedgre O.
On désigne par :
- I, J, KetL les milieux respectifs des segment8]J|[ABC], [CD] et [OC].
- S la symétrie centrale de centre O.
- R le quart de tour direct de centre I. http://lymaths.e-monsite.com/
- $=SeR
1/ a/ Détermine (1) . En déduire queé est une isométrie différente de l'identité.
b/ Détermines (J) puis ¢ (B) .
c/ Déduire que est une rotation de centre J dont on préciserglkan

2/ Soit g 'ilsométrie définie pag=¢o %AC) ou S(Ac) désigne la symétrie orthogonale d’axe (AC).

a/ Caracteriser §,4 © § ) €tS;° S,

b/ Déduire qug =S, §

c/ On désigne paX, et A, les médiatrices respectives des segments [JCJ&t [O
CaractériseB, oS . En déduire que g est une symétrie glissante aloptéecisera I'axe
et le vecteur.

3/ Soit G le barycentre des points pondéf@s2) , (J,-1) et(l,1) etG' son image pas .

ExprimerCG en fonction deCJ et CK puis construires’ sans construire G.

Exercice n°6 :

A/ Soit f 'application du plan P dans P qui a tpoint M(z) associe le poirM'(z') tel que :

iz =iz+1-1i

1/ Montrer que f est une isométrie.

2/ Déterminer 'ensembledes points invariants par f.

3/ Montrer que pour tout MP, d'imageM’ par f, on a :
a/MIM'OA.
b/(MM') OA.
c/ Caractériser alors f.

B/ Soit g I'application de P dans P qui a tout poirfzMassocie le poiriVI’(z’) tel que :

7 =iz+2

1/ Montrer que g est une isométrie.

2/ Déterminer I'ensemble des points invarigrasg.

3/ Montrer que gog est une translation donprétisera le vecteur.

4/ On pose f . og avecv = -2u.

a/ Donner la transformation complexe associé a f.
b/ Caractériser f.
¢/ En déduire la nature et les éléments caratitires de g.
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