Mr : Rekik Sabeur 4iéme Maths
Primitives

Exercice n°1 :
Donner une primitive de f sur | dans chacun desuoasants :

1/f(x) =2x*-6x2-3x+1, I= IR z‘/(x):)(—64+X_13-X—12 ,1=]0, +oof

3/ f(x) =(x+1)2-(2x+) , 1= R 41(><)=(2X1_1)4—(Xf])2 =)0,
5/f(x) =(x -1)(x2-2x+3" , I=IR 6f (x )—( o —\/Xzz%lﬂ ,1=IR
7/f(x)zﬁ+ﬁ , 1=[-2, +00] 8ﬁ(><)=(x+1)5 | =]-1, +oo]

9/ f(x) =cos’ x+ sirf x , I= IR 10(x) =sinx taf x , I= [og[

11/ f(x) = Tcos(&) , 1=]0,+00 [

Exercice n°2 :

3
On posef (x) =% ‘(2;{‘2 )‘iX* ! xOIR{23

http://lymaths.e-monsite.com/

1/ Déterminer les réels a, b et ¢ pour (e =ax+b+

c
(x-2)
2/ a/ Montrer que f admet des primitives };21[+ 00[

b/ Déterminer la primitive F de f s{@,+ o] qui s'annule en 3.
Exercice n°3:

On posey(x) = —%+ NI%

1/ Etudier les variations de g et en déduire lesige g(x) sur IR.
2/ al Montrer que g admet des primitives sur IR.

pour tout xe IR.

b/ Déterminer la primitive f de g sur IR quirii& f(0) =—

3/ al Dresser le tableau de variation de f.
b/ Montrer que?, admet une asymptote obligle Tracer?, et Adans un repére orthonormé.

Exercice n°4 :

Soitf(x) —% xOIR
X2

1/ a/ Montrer que f admet au moins une primitivelBu
b/ Soit F la primitive de f sur IR qui s’annida 0. Montrer que F est impaire.

nm =
2/ Pour toutxD} 2 2[ on poseG(x) = F(tan X .

a/ Montrer que G est dérivable %ug’—;[ et calculerG'(x) . En déduire qué(x) = x.

b/ CalculerF( j et '{\/:_3)

. _ e . _ 1
+ =
3/ Soit H la fonction définie sy ,+oo[ par : H(x) F(1+ x)+ F

X)
2+ X

Calculer H'(x). En déduire qUé(%) + F(—%) =l;1.
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Exercice n°5:

Soit f la fonction définie su[r0,+oo[ parf(x) =% et g la fonction définie SLEIO,%[[

par g(x) = tarf x.On désigne par F la primitive de f s{lﬁ)r,+oo[ qui s’annule en zéro.
1/ CalculerFog(0).

2/ al Montrer qud-og est dérivable Sl{ro,g[. http:/lymaths.e-monsite.com/

b/ Calcule(Fog) (x) pour toutx [J [OLZT[ .

3/ En déduire I'expression d€og) (x) pour toutx D[O,’—ZT[.

4/ CalculerF(1).
Exercice n°6 :

2

Soit f la fonction définie suf-e, 1] par :f(x) =ﬁ et F la primitive de f suf-e, 1]
X2 — 2X

qui s’annule en 1.

USNHRXHF@—M%) avec X [O1 [

a/ Montrer que G est dérivable $ur, it [ et calculerG'(x).

b/ Déterminer G(x) pour towt][ O, Tt [ puis calculer F(0).
)
x-1

a/ Montrer que H est dérivable guro,1[ et calculerH'(x) .

2/ Soit H la fonction définie syr-,1[ par :H(x) = F(x)+ F

b/ En déduire que pour toxf] —e,1[ : F(xi—l) =T1- F(X)

3/ Soit(U,)

2n
. lasite réelle définie sur IN pary, = — F( ;)

n+1le&
a/ Montrer que pour tout JIN" etk O{n,n+1,........ 2nfona: F(%) < F(—l) < F(—l)

b/ En déduire la limite de&n +oo.
Exercice n°7 :

1

Soit f la fonction définie sur IR parf(x) =1+
xX2+1

1/ a/ Dresser le tableau de variations de f.
b/ Tracer la courbe;@e f dans un repere orthonon(n(éT,T).

2/ Soit F la primitive de f sur IR qui s’annule éro
a/ Montrer que F est impaire.
b/ Montrer que pour todt1[0,+o[:1 < f(t) < 2
c/ En déduire que pour tout=0 : x< F(x) £ 2x
d/ Déterminer alors la limite de F(x) em+
e/ Dresser le tableau de variations de F sur IR

3/ Soit H la fonction définie SL[IO,g[ par H(x) = F (tan Xx).

a/ Montrer que H est dérivable t{lﬁkg[ et calculerH’(x) .

b/ Dresser le tableau de variations de H.
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