Lycée Aguereb 2 4iéme Math  Série n°8 :
Mr : Rekik Sabeur Suites adjacentes

Exercice n°1 :

+
UO :O , Un+1: 2Uﬂ3 Vn
On considere les suites {let (V) définies sur IN par
3U, +2V,
V,=1; V., ==

1/ Montrer que pour tout entier naturel d, <V, .

2/ Montrer que la suite(l) est croissante et que la suitg)¥st décroissante.
3/ Montrer que les suites (et (V) sont convergentes et qu’elles admettent la mémitel
4/ Soit la suite (W) définie sur IN pawW, =9U, +5V,

a/ Montrer que (W est une suite constante.
b/ En déduire la limite commune des suitgs@d (Vy).
Exercice n°2 :
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On considere la suite (Ydéfinie pour tout entien>1, par : U, :%, et on pose :
n

Sn:;Uk:Ul+U2+...+Un:1%+?12+ ...... +?:|-2
1/ CalculelS,, S et$
2/ Démontrer que la suitep st croissante

A/ Convergence de ($— méthode 1

n
On considere la suite {Mdéfinie pour tout entien> 1, par :V, = 2 ,etonposeT, = ka
k=1

n(n+1)

1/ a/ Démontrer par récurrence que pour totieen>1, ona T, = 2—%+1
b/ En déduire que la suitg,( €st une suite majorée.

2/ Démontrer que pour tout entiee 1, on au, <V,,.

3/ Démontrer que la suitej®onverge vers un nombre réel I.
B/ Convergence de {5— méthode 2

On considere la suite (YWdéfinie pour tout entien>1, par : W, =S, +%

1/ Montrer que les suitespj&t (W) sont adjacentes.
2/ En déduire que la suite;J$onverge vers un nombre réel |.

Exercice n°3:
Soient a et b deux réels tel que 0 < a < b, omukéles suites U et V par :

: +
UO:a,\/O:betnDIN :Un+1:% et \4'-1: Un2 Vn

1/ Montrer que pour toutJIN : 0 < U, <V,

2/ a/ Montrer que pour toutJIN : 0< V,,, — Un+1s%(vn— u,)

b/ En déduire quedIN : 0 < Vn_Uns(%j (b-9

3/ Montrer que U et V sont adjacentes et détermaearlimite.
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