Lycée Aguereb 2 4iéme Math  Série n°7 :
Mr : Rekik Sabeur Suites réelles

Exercicen®l :
U, =1

On considere la suif® ,) définie sur IN pa
U,=U+2n+3,n=0

1. Etudier la monotonie de la sute ) .

2. a. Montrer que pour tonfl IN : U_ > n? http://lymaths.e-monsite.com/

b. En déduirdm U .

X — +00

Exercicen®2 :
U et V sont les suites définies pour toud IN” par :
U = 1 + 2 + 3 N +_n et V. = 1 + 2 + 3 it + n
" 1+Jn 1+J2n B/ 3n 1+n " 1+n® 2+r2 3+ rf n rf
1. a. Montrer que pour tous entiers naturels ntetkquel<k<non a 1 zi
1+Jkn 1+n

b. En déduire que, zget déterminer la limite d@J,) .

2. a. Montrer que pour toutJ IN™ ; }SVn < ”(f;+ 1)
2 2(n°+1)
b. En déduire que la su(},) est convergente et préciser sa limite.

Exercicen®3 :

Soit la suite réelle U définie sur IN patJ, =5 etU.,,=vU,+2 ,n0IN

1/ Montrer que pour touJIN: 0< U, <2

— (2_ Un)(1+ Un)
~ JU 2+,
b/ En déduire que la suite U est croissante.

¢/ En déduire que la suite U est convergentaletler sa limite.
1

2+.JU, +2

: 1
rﬂMN.0<2—uMs§(}LM

b/ En déduire que pour tomt] IN : 0< 2- U, < (%) :

2/ a/ Montrer que pour tomJIN: U, -U,

3/ al Vérifier que pour towiJIN : s—; puis montrer que pour tout

¢/ Retrouver la limite de J
Exercicen®4 :

Soit f la fonction définie sur IR parf (x) =

X
VXZ+1
1/ Dresser le tableau de variations de f.
2/ Soit (U)) la suite définie sur IN par :d+ 1 et U1 =f(Up) ; nOIN
a/ Montrer que pour tout[JIN : 0 < U, < 1.
b/ Etudier la monotonie de la suite, en dédgirelle est convergente et calculer sa limite.

3/ a/ Montrer que la suiteV() définie parV, = est arithmétique.

b/ Exprimer ¥ puis U, en fonction de n.
c/ Retrouver alors la limite dg,l@n 4+« .
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Exercicen®5 :
Soit (Uy) la suite définie sur IN par :d+ 1 etU, ,, = Y,
3+ U2

:

1. a. Montrer que pour tomJIN:0 < U <1

b. Montrer que la suite U est décroissante.

c. En déduire qu’elle est convergente et calcsi limite.
2

http://lymaths.e-monsite.com/

2. Soit (V,,) la suite définie sur IN parV, = > UU2

a. Montrer que V est une suite géométrique dantrécisera la raison et I€ terme.
b. ExprimerV, puis U, en fonction de n.
c. Retrouver la limite deJ

3. a. Montrer que pour tout(] IN on ZUL % [3"2-2n-5].
k=0

=N

7
b. En déduire la valeur de SE—

k=3 k
Exercice n®6 :

2
Soit (Uy) la suite définie sur IN par :d¥ 3 etU, ,, :%

1/ a/ Montrer que pour toutJIN, 0 < U, < 4

b/ Etudier la monotonie de la suite U.
¢/ Montrer que la suite est convergente etutalcsa limite.

. . S . _ . — X2+4
2/ Soit f la fonction définie suR \{-1} par : f(x) AL

a/ Montrer que pour tow[3, 4] : | f'(x) <4

b/ En déduire que pour tontdIN : |U,,, -4 s§|un -4
c/ Retrouver alors la limite de U.

3/ SoitS, => U, ; nOIN’

k=1

a/ Montrer que pour toutdJIN", 4n-S§ < 4{1 (%) }

b/ En déduire la limite dgnl lorsque n tend versos-.
Exercice n®7 :
Soit nOIN"\{1} etf,:x Hcos(g x)— X' avec x0[0,1].

1. Montrer que sD<a <b< 1 alors f (a3 .f (b)
2. En déduire que I'équatidp(x) =0 admet dan]aO,][ une solution unique \J

3. Montrer que pour toutd ]0,1] : f_,,(X) >f(X)
4. En déduire que la suite U est croissante.
3

5. Montrer que la suite U converge vén?sz.
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